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Konvention: Brownsche Bewegungen haben stetige Pfade.

15.

16.

17.

Sei (Bt);>( eine eindimensionale standard Brownsche Bewegung und ¢ := ¢ A (k27") fiir
t > 0und n,k € N. Zeige

a) limy oo D gy (Bip — Bgn | )? =t P-fast sicher,

b) limy oo Yo ‘Btz ~ By

k—1

= oo P-fast sicher.

(Brownsche Briicke) Sei (Bt),> eine d-dimensionale standard Brownsche Bewegung (d €
N). Definiere den Prozess X = (Xi)ejo,r) durch Xy := By +t/T(a — Br) fir T > 0

und a € RY. Zeige, dass X ein stetiger GauB’scher Prozess ist und E[X;] = %t sowie

Cov[ Xy, Xs] = ((s Nt) — st/T)1, gilt fiir s,t € [0,77.

Sei (2, F, P) ein Wahrscheinlichkeitsraum mit Filtration I = {F;},5o und I = [0, 7], T' >
0, ein Intervall. Weiters sei (Bt)t20 eine eindimensionale standard Brownsche Bewegung
beziiglich P und IF. Beweise die folgenden Aussagen iiber das Ito-Integral fiir einfache
Funktionen f € Wy(I).

e Das [to-Integral ist unabhéingig von der Darstellung der einfachen Funktion f.

e Das I[to-Integral ist linear.

o fOS fdBy ist stetig beziiglich S < T.

o E[f) fdBi] = 0.

o [ fdB, ist Fs-meBbar fir S < T.



